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Esferas con curvaturas predeterminadas
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Resumen. Un problema fundamental en geometŕıa diferencial clásica es el estudio de las superficies
en R3 que cumplen una relación predeterminada F (k1, k2, N) = 0 entre sus curvaturas principales
k1, k2 y su normal unitario N . En particular, los problemas clásicos de Christoffel, Minkowski y de
curvatura media predeterminada caen en esta clase. En esta charla nos centraremos en diferentes
resultados de unicidad relacionados con el problema anterior.
En particular, resolvemos completamente una conjetura de Alexandrov demostrando que si un ova-
loide en R3 cumple una relación eĺıptica del tipo F (k1, k2, N) = 0, entonces cualquier otra esfera
inmersa en R3 que cumpla la misma relación es una traslación de dicho ovaloide. También resolve-
remos un antiguo problema de H. Hopf, mostrando que las esferas métricas son las únicas esferas
topológicas inmersas en R3 cumpliendo una desigualdad cuasiconforme entre sus curvaturas princi-
pales.
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